Algebra liniowa

Zadania
Macierze:

1. Dla macierzy
12 0 -1 2
03 -1 1 1
znalez¢ macierz X spelniajaca réwnanie
(a) 4(A—-X)+5BX+B)=A—- B+8X;
(b) BTX =1[110]T.

2. Zmalez¢ macierz X speiajaca rownanie:

(a)

v 15
0 1
(b)
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11 0 1

4. Na przykiadzie macierzy
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sprawdzi¢ relacje (AB)T = BT AT,




. Sprawdzi¢, czy macierz B jest odwrotna do macierzy A:

0 1 1 2 2 1
A= 1 -1 21|, B=]0 -1 2
-1 0 2 1 1 =2
. Dla macierzy
1 1 2 2 31
A= 5 B = )
0 2 -1 210

obliczy¢ podane wyrazenia:

a) 2A — B; b) ABT; ¢) ATB; d) (BT A)%

. Obliczy¢ B' + B dla macierzy:
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. Zmalez¢ wzér na n-ta potege macierzy:
1 0 1 cosr sinz 0
1 1
a) ;b 010/, ¢ —sinx cosz O
0 1
1 0 1 0 0 1

. Niech A bedzie dowolna macierza. Pokaza¢, ze macierz B = A + AT jest symetryczna,

a macierz C' = A — AT jest antysymetryczna. Przedstawi¢ macierz:

1 2 3
4 4 0|,
211

jako sume macierzy symetrycznej i niesymetryczne;j.



10. Niech

A=10 3 0
1 -1 —1

a b
A= :

gdzie a, b,cd € R oraz ad — bc # 0. Wykazaé, ze macierz

B 1 d —b
ad—bc | ’

Znalezé rkA.

11. Niech

C a

jest macierza odwrotna do A.

12. Dane sa macierze

1 -2 2 1
A — s B =
—1 3 -1 0
Wyznaczyé AB, BA, A~!, oraz B~!. Zbada¢, czy A7'B™! = (AB)™!, czy tez B1A™1 =

(AB)~.

13. Niech
2 0 1
A=1 0 -1 0
-1 3 -1

Znalez¢ z definicji macierz odwrotna do A.

14. Niech



Wyznaczyé A™ i B" dla n naturalnego (zobezy¢ jak wygladaja postacie A™ i B™ dla pier-
szych liczb naturalnych, postawi¢ hipoteze dotyczaca ogdlnego wzoru i przeprowadzié

dowdéd indukeyjny).



